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1. 	 [2] Calcule el área limitada por las curvas y =-, y = --2 en el intervalo [1, +(0). 

x 	 1 + x 

2. 	 [2] Represente gráficamente el recinto: 

A = {(x, y) E IR2 
: x :::; y, X2 + y2 :::; 1}. 

Calcule la integral doble de ¡(x, y) = X2 + y2 en A. 

3. 	 a) [2] Calcule el vector tangente unitario y el vector normal principal de la curva 
e parametrizada por r(t) = (t, cos 3t, - sen 3t) en t = 1r/3. 

b) 	 [0.5] Obtenga la ecuación del plano osculador en el punto P de la curva e 
obtenido con t = 1r/3 utilizando los dos vectores calculados en el apartado 
anterior. 

4. 	 Sea el campo vectorial F(x, y, z) = (x, y, z) y la superficie S que es la gráfica de la 
función z = 1 - X2 - y2 definida en el círculo de centro (O, O) Y radio 1 orientada 
hacia arriba. 

a) [0.25] Obtenga una parametrización de S. 


b) [0.25] Calcule la expresión de los vectores normales a S. 


e) [1.5] Calcule J J F ds. 


s 

d) 	 [0.25] Obtenga una parametrización del borde de S, es decir 8S, orientada en 

sentido antihorario. 

e) 	 [1.25] Calcule r F ds. (Este apartado será mejor valorado si utilizas el te0­
Jas 

rema de Stokes). 

Tiempo total: 2 horas . 
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